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matrice. Quefti fughi poi fiffati ¢ la.
pidefatti che fienp ,- per ridprli alla |
fufione -bifogna xcfpurgarh da .tueti
quegli efcrementi. , € ridurli'a pura
metallo ; nel quale petb fe bene flu-

» diera l'arte difeparar gliclemeati, ¢
5 di ridurreil compoﬁo al fuo ‘primo

’,
»”
»
»
»
”»

principio, troverdin eflo ¢ terra, e
folfo, cfale, eacqua,che nela calci~
nazione fi rifolvein vapori, comeci
fa veder 'efperienzanclla calcinaziong
de’ metalli feffi , bcnchc purgatx[-
fimi. -

In alero Giornale damm la comti-

' ﬁﬂdWﬁ.

ARTICOLO VL

~ Teoremada cwi i deduce una nuova.

mifura degli Archi Elittici, Iper-
bolici , e Cicloidali. Del sig. Glu-
LIO CA'R'-LO DE' FAGNANI, -

Teorema.

E’ due Polinomj infralcrieti X,
e Z, enell’equazione (1) e
lettere b,1,f, g rapprefentino qual-
ﬁ»oglxaquanmi coﬂantc :
B -Io



"ARTICOLO VL 16y
Todico in primo luogo , che fc nell’
equazione { 1) Vefponente s fighifica
'unicd pofitiva 5 Vntegrale dell’ ag-
gregato dc’ duc Polinomj X Z¢

uguale 2 = bxz -

-

Io dico in Jecondo luogo , «<he fe
nella medefima equazione (1 ) Vef-
ponente 3 efprime L'unitd negativa,
allora I Ingegrale dell’aggregato 4,

) R
‘. . . <y
(X) dxyf hxxg- 4

Viery

Xz 2ngidle & 35

(z2) @vh
Vit

M s D
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. Mm dells prima parte
del Teorema.

Dall ‘equazione ¢ 1 ) nafce fa fe.
guente .
(2) z-J——"f:xx'-—,t '

. |/ ﬂn'-\‘l'ﬂ

c. dx pul dalla mcdeﬁma equaz:onu
(‘1 )*fi deduce un valore di x aale,
che la medeGma x ¢ data per . co-
me appunto % nell’equazione (*2) ¢
data per x . Laonde introducendo %
nel Polinomio X > ‘e x nel Pohmomo
Z iha

(3) Xtz= uv:’:‘zq-w—-z
“VF . "VF_

Ma I'equazione ( 1 ) dzﬁ?:rcnzlata, ¢
poi divifa per 2fxx fa ‘conofcere

hudy o bede odds ok M0

% »

ciod

.
f&




Anrtcoto YL assr

)

cxoé trafponcndo, ¢ d’ivxdcndo pex \/ -l

Ax ‘/_I-I-dx.\/..]——hzix—-bxlz.
«VF. - =VF - VIRV

dunque fofticuendo il feeondo mem.
bro di qucﬁ ultima equazione in luo-
go del primo di effa neft’ cquazloné

(3 e pofcna m;cgrando Ii o;txenc

(4) S.X+§.Z —hxz. QB.
: . \/-ﬂ

ot .'- * .IJ\

S ﬁgmﬁc&fomma,ovvcrmntcgrala )

Dmoﬂraz.me deila feconda pmr
dcl 'I'emma - .

Poncndo l’umti negativa in vece &
snell cquazléne ( 1) cfactndole de-
bite operazioni ritrovaﬁ }

( ‘) &"'V—.ghxx—? - -

vedefi ancora, che x & data per &,
- r M 3 €0-
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come % nell’antecedente. equazione
- () édata per x, dimodoche: Tintre-
duzione diz nel Polinomio X , ¢ di
x ncl Polinomio Z.{fomminiftra, .

 XFZ ot i TR
—-— o—y \

vz o Vg o
cintegrando, o

16) S. X8 Z2 =5 QED

' 2

1. Applicazione. della prime parte dd
o Teoremadll ELfi< - -

Uno. degli: Aff. dell’ Elifse AGHI,
ful quile fi vogliono: prendere I'ab-
fcifle ,. v. g, V'afle IG. finomini ( 24),
il fuo parametro( p),, ¢ X Vabfeifs
variabile CD-, che ha. per erigine il
centro.C . E. noto. a gl intendent
della, Geometria. interiore ,, che f¢

. per- abbreviare fifuppone b=t g~ 24,
UElemento: defl” Arco. AP corrifpon-
denteall'abfcifa€De V-




ARTICOLO VI 271

+ .
\lu" [adt Y - SR

ax\/ pxx t
—r—

Suppongafi dunque queRo Polinomio
eguale al Polinomio Generale X ,-¢ &
LT3 s e g
averiliz= 14 5 f = “;g-__“g’
i quali valori furrogati nell’equazioni
2)=(¢)annoconafeere, che pren-
dendo I’ alera abfciffla CF (¢) di tal
patura, chefia -

i:‘-"--al}:.az - ux: '
V ohex 4283
Sitia
Arc.AB .. Arc, AF =% b 2ok

248

Per trovare il valore déHa coftante -
fi offervi, che quando 2 =0, allora
PArco A B& nullo, comeanche Tef-
peefliong rettilings 222, ma io, qyies
o 284 ’
flo cafo I'Arco A F diviene ugualeall”
o , M 4 Ar-
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Arco intero AG, dunque k ¢ ugua-
lea queflo medefimo Arco , ¢ perd
trafponendo P'ultima equazione , ¢
fofticuendo I’ Arco GF negativo in.y
cambio di Arc. AF — Arc. A G fi-
nalmente fi fcuopre .
Arc, AB = Arc.GF = = b2

I Y ¥

. Upplicavione della feconda parte de

Teorema all' Iperbole.

11 primo affe HA dell’Iperboles
A BFfi chiami ( 2a) il fuo parame-
tro (p) , ¢ (x) I abfciffa variabile
CD, che nafce da] centro C , fuppon-
gafiancorab=p + 24; fanno i Co=
nofcitori , che I’Elemento dell’Arcd
A B, il quale corrifponde all'abfcif-
faCDe - -7

ﬂxl.bix—zn3' et e ey
’ 3‘xx“.;‘.‘z‘3-’vj ! A - 3

e .
P

E quéfto Polinomio effendo uguaglia-
¢o al Polinomio gencrale X moftra ,

che
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chel = mzas f o265 g2

243; iquali valori pofti nell’equa-
Zoni (§)e (6) fanno vedere ,
che affumendo I'alera abfciffa CE (%)
ulé 3 th fi abbh -

55 a Vs — 143
V.bxﬁ — b;

fi ottiecne -

(7) Arc.AB - Arc.AF e Ul

N ]
..\.f"u,n

Sinoti, che % decrefce al erefcere i
X, come ciafcuno potrd da fe medefi.
mo afficurari .
Chiamifi ora (¢) I'abfcifla Cd , ‘ed
(%) Valtra abfcifa Cein modo perd,
che ci fiadata per # come'x perx,
cper la 'ﬁ'cﬂ'g' ragione fi avqr’&‘_‘; ,
At AbF- At Af =iem P ek L

24 .
LT Y

e M g dun.
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Dunque fottracndo quefultima cqua-
zione dall’ equazione{ 7 ) infine fit feo~
Eriri . I S N -
Asc. Ff = Arc. B}, = \p['* < ts/r

- ‘aWliim Ak

Egli ¢ vifibile,. chieunode i;dué,Atchii
Ff, Bb &agbitrario,, 7

Applicazione della. prima parse del;
" Teorema. alle Ciclaidi, ~ -

figg: 3, - La Cicloide: ABFG & generata dal!
¢4:. Cerchio;:NTR rotato.fu I’ Arco Cir-
colare, RSV, ¢ il.punto.A , che Ia
deférive:, & prefo. fn, la circonferens

za del, Cerchio, generatore:, ovvero
fuori: di effa ;. la femiperiferia; circo-

Jare: AICH. ¢ deferitra: dal eentro K
‘conipne al Cerchio.Generatore ; e dal
raggio KA;. AB,¢.un’Arco; variabi-

1¢' deHa CicJoide., ¢ BL ¢ up’ Arco.
citcolare: defcritto dal; centro.O éo-
mune, al, Cerchio, che ¢ Bafe, edal
raggio variabile CB;; I' Arco{nddetto

BI: taglia t& femicerchio. AICH. nel

- Runto, 1, da’ &ui difcende ful diame-

.. - tro,
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#r0-AH: lLa. perpendicolare 1D
Chiamifi. ora. OB(b),,. KA (4), KN
(€ )y L abliffa; AD. del. Semicerchie.
M&Lﬁ nomini £, ¢ per'maggior bre..
vitd fuppongafi; a<f¢ = 5], eeles
br Sig.%\licolc. nel. fuo Schediafmas,.
inferito nelle: Memorie: dell; Accade:
mia. delle Scienze di: Parigi dell’ Anno.
1:708.. moftra, ¢he. 1’ Elemento- dell’
‘Arco Cicloidale: AB. ¢ uguale'al Poli--
nomio. feguente: T

dr “qg — 208 moli;iplitato-‘_pet bte

4

Vit — 1.

Cio pofte chiamifi- 412 Corda- Al 3,
e.fi. averd £ =txx, eds =% Adv; dun-.
que: I Elemento.dell’” Arco.Cicloidar-
le: AB fard gguale:al Polinomio, che:
fiegue:

dx,ﬁmx_itﬁbitiﬁlimo per: 2b4ae

K 443 e 0%8. . ’

Concepifcafii pertantas Wﬁ' weimop

Polinomio:eguale:al: Polinomia gene-
: M 6 nl
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rale X moltiplicate per 2b+4-2¢, €
TR

6 troverd b =t = ¢; l':.: agqq 3
= &3 g 443, dimodochi, fo:
* Rituctido quelti valorincll’ equazioni
1) ¢(4), ¢procedendo,come fi &
fatto nell’ Eliffe, fi vedrd parimente ,
che fe fi prende I'altra corda AC,
h quale t? chiami £ tale , che ab-
biafi : _

—_—

LR EL K prrrgupr— i
—_ A =
, Vnagq — acxx

fe dal centro O col raggio OC de-
crivei I'Arca circolare CF, che fegs
la Cicloide nel puntoF, fiaverd

#re. AB;"'! Arc. GF = exx - acexs
g abq
.. Gorolarj |
1. '-Quaiadoc:c, aﬂdraé = z'c.'
¢z ¢ fempre uguale al diametro AH.
& 24 dimanicraché I Arca GF ¢ nullo,

3

@ perconfeguenza

Arc
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MC.AB:.."I#_:—E z‘x‘ E :
O A

2. Magnandoc ¢ infinita ,allora I

Arco RSV cangiafiin una linea rettay

Sﬁ.@tti@ﬂﬁ PO &:‘.A.. .::’: '

A AR~ AGFmaess . )
. antac”

3. Seoltre queft’ultima fuppofizio:
ne @ = ¢, la Curua ABFG ¢la Ci-
 <cloide ordinaria , ¢ ritrovafi -
T'_';'A'ﬂ,C-,,AB Sae 0 {

Altre Teerema: che [irve: per mifura-
n__‘ﬁ];':rmtémmn Ll Archi dell

Teorenra .

© Siefo come Topra i due Polinomj
X, ¢Z, iodico, che f¢ fi prenderd

'*.-

£=1 Y3 Plosegale & Xy, Z e
xl—‘ o L . ‘

ia
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:iazl_,(l’f‘xx-i,-'}}'/ﬁ-k’_t_ S

s x%.

.. R . <. o
xS t N s, o 3
EE R L

r

c ‘l'h;t;);:lhceldo)nell i‘olinemfo Z-iny
Togo di: ., edg. i loro. valori in x,,.l
edx ; ¢. operando; nel: debito modo , fi:
avera, R

Za-ldfEa
¥ bxx ),

perloché X +-Z farki eguale. al: dif

ferenziale dil ¥ /ETPEFT -
. ’ ! - ‘ x"‘;:

Dunque ce;. Q.E.D..

N oviag
oApplicazione all! perbole,

- Cittamifi (2b) il fecondo affedelf®
Iperbole,. e (gq) il. fua. parametro ,
-prendafi. ful; medefimo, fecondo, affe_s’
prolungaco,qualunqueabfciffa.x; egli
& gid.noto, che: I'Arcocorrifponden-
tc.







